[ Prodotti notevoli

cune moltiplicazioni di polinomj
;Aide L OSSOHI; oftericre 1 fIi)S(:llll;:l(:'ml ¢ alcune potenze sono molto frequenti negli eserci- |
iche. P t : 1 senza effettuare i calcoli :
pratiche. Per questo motivo prendono il nome di prodotti N ltna all.)Pllcando delle regole
| otevoli. |

guadrato di un binomio

a regola per calcolare il . .
La regofa p quadrato di un binomio (ciog per el '
nomio) & riassunta nel seguente esempio: per elevare alla seconda un bi-

(@+b)?=a*+b*+2ab
7 N

drat '
quadrato  gyadrato  doppio prodotto 1° termine X 2° termine

o .
1° termine o ¢ ehine

Nell’applicazione della regola occ

. . : orre osservare che i : ”

vi, mentre il segno del doppio prodotto dipende dalié$§ 2;a§;2tlnls((:llll 0 sempre positi |
omi.

Per esempio

Qa+by=4a>+b2+2- (2a) - (b) = 4a® + b2 + 4gb
(a ~3b)*=a’+9b*+2 - (a) - (- 3b) = @ + 9b% — 6ab
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B Divisione di un polinomio PEX UM mongy,

Possono verificarsi due cast.

del polinomio contengono le lettere della parte lettera]e del

i i termi]li 1 ‘ ’Z ‘e . i 1vi . “ )
1 D I'-

mio, con esponent .
mine del polinomio per il monomio.

Per esempio

5,1
A Ay g = a4 b L
(3a2+5ab—7a3x):3a=3a2:3a+5ab.3a Ta’x : 3a a+3b 3a2x

2) In tutti gli altri casi si pud solo scrivere la divisione sotto forma di fraziope

Per esempio
5a+8a’h+a’bx
axy

] Esercizi da svolgere |

B T e T o

(5a + 8a°h +a’bx) : axy =

DBl (824705 +HA@E) 0= o

(16a%h — 8B = 14GD%) : (= 28) = woevoevesveesresssressmesssesesssssssssesseosoessn
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E Divisione di dug Polinomi,

A =200 1 Ay g
Sia Voo Ny omlo dividendo
¢ sid ._ . v I polinomlo divivore
Crovd 10z1enle ) ¢l e
per trovare i quoziente Q (x) ¢ il gty g () delfu divivione, Kepie quento procedi

mento:

1) si dispongono A (x) ¢ B (x) ordinati secondao le potesize decrencenti di y:
204342~ dy 7 ey

2) si divide il primo termine 24 dli A (y
mo termine del quoziente Q (v);

) peril primo termine 2 dj 4 (x), oltenenda i

204302 = Ay T g2 g
e
3) si moltiplica 2x per B (x) ¢ si scrive sotto A (v) il prodotto cambiato di se
mando in colonna i termini simili:
WP+ 30 = dx T [y |
— 24+ 4% = 2x oy ‘
Il 5% =6x -7

(240 1= 2)

Lo, Som-

4) si divide il primo termine 5x2 del nuovo dividendo per il primo termine x2 di B (v) ot-
tenendo 5, che ¢ il secondo termine del quoziente Q (x), che si serive accanto o 2x:

20430 — 4+ T | x = x+ | (54t 1 2 = 5)
IN\AQ..TN««NINR 2x +5 B
Il 5x*=6x+7

5)si procede come prima, si moltiplica 5 per il divisore B (x) ¢ si scrive il prodotto,
cambiato di segno, in colonna, sommando poi i termini simili:

W33 —dx+T7 (X2 =x+1

23+ 22-2x | 2x+5 “« Q)
Il 5x*=6x+7
-5x%+5x-5
I = x+2| ¢ R

A questo punto la divisione non pud procedere oltre, perché il grado del resto
x+2)e¢ inferiore al grado del divisore.

Irisultato della divisione & percid il seguente:
Quoziente = Q (x) =2x+5
Resto=R (x)=—x+2

)
b

J



Verifica: moltiplicando il quoziente 0 (x) Per il divisore B (x) e aggiungendo j) st |

R (x) si deve ottenere il dividendo A (x): N
00 B@W+RW=A® |
Infatti:
(4 5) (R-x+ D+ 3D =ar = wx +Mﬁwxlmim o |
=20 +3x% - h
1 T T |
0w B®W R BRI
_ Eeercizi guidati
1 2%-53+8x2—6x+3 | 2—x+1
- NKA + N.Xw - N%m NXN
Il =33 +6x2—6x+3 Q@)= v, S
R(x)=0
(divisione esatta)
Il Il
Verifica. ... tesennensdhayshsnssrisaresasasnsesnesoanssnns e ——— Eadergbien Serenessananaenrn,
2 4 =178 - 14x* +4| 222 -3x—4
—4x° + 6x* + 813 23
Q)= e
Rx)=.... e
Verifica: ..., e, vessiie
3 X=52+11x-10 | x2-2
km
Q)= i
ROX) =,

Verifica:




E regola di Ruffini

do, ciot del tipo x & k.

wola di Ruftini si pud usare nei casi in cuj
_,”:amo: puo usare net cast in cui il polinomio divisore & un bi (o di 1°
g sore & un binomio di 17 7

pet cseguire, per esempio, la divisione
S - 7w+ 3)

—

§j segue questo procedimento:

s e Y Alla 18 rlo

{) si dispongono nella 1* riga dello schema i coeflficienti . ,

. : icienti del : separs -
ine noto: dividendo, separando il ter

w»
o

=

« cocfficienti del dividendo

2) si colloca in basso a sinistra il termine noto del divisore, cambiato di segno: ,,
Y . i

3 5 -7
-3 ‘

3) si abbassa il 1° coefficiente:

3 5 -7 V.
-3 :

3

4) si moltiplica — 3 per 3 e si pone il risultato in colonna:

3 5 -1




6) si moltiplica = 3 per =4, si ponc il risultato in colonna ¢ $i somma, otteneng, 5
) 81 - Ve :

3 5 | -7
3 -9 12

———————

3 N-47] 5

Questo & I'aspetto finale dello schema, in cui sono evidenziati i risultati della &sacsn

3 5 | -7
-3 -9 12

3 4] 5
N2 N

coefficienti del quoziente Q (x) resto R

:onﬁ.mzang&zzmw&oi\@%&:.%%8&&5.&%&9 quindi il risultat delly
divisione &

0 (x)=3x—4 R=5
Verifica: 3x~4)- (x+3)+5=3x2+9x —dx— 12+ 5=3x2+ 5x— 7

Esercizi guidati

Bilhn oo DS

T

1 (5P -22+7x+2): (x+2)
5 -2 7 2 Q@)= oo
-2 -10 R=
5 -12

Verifica: .
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2 Ox..mku+wa~lmx+3“0ﬂlwv

Q)= v,
R=

teeteetesinaan

Verifica: ...
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Ve 5 =3a+2): (a- 1)

. _s . , nte.
1 2 QW)= oo
— 1 ————— | Ree..____
Verifica
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s (=40 +2x-12): (x=-1)

.e
......................................

Verifica.

®essccsncssesssseensnsnnne .
®sssscens ves
soee sesecee
R L L cuseinea cesssesscasnsnsssenes
sesss . .o .
‘e

5 23432 -Tx+4): (2x-3)

Qu.esto eun caso.partlcolare, perché il divisore non ¢ del tipo x + k, ma c’¢ il coef-
ficiente 2 davanti alla x: per ricondurre la divisione ai casj precedenti occorre divi-

dere per 2 tutti 1 termini del polinomio dividendo e del polinomio divisore (pro-
prieta invariantiva della divisione).

Si ottiene pertanto la divisione equivalente:

=

che si esegue con il solito schema (i coefficienti sono frazioni):

RN
2 2

1 2 —— 2
2
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